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Aufgabe 1 [4 Punkte].
Geben Sie ein Beispiel einer lokal kompakten Gruppe G mit linkem Haar Maß µ und einer unitären

Darstellung (π,H) von G an, so dass ( 1
µ(U)

π(1U))U nicht in Operator-Norm gegen die Identität idH
konvergiert, wenn U eine Basis aus kompakten Umgebungen der Identität durchläuft.

Aufgabe 2 [4 Punkte].

Sei G eine lokal kompakte Gruppe. Sei x ∈ C∗red(G) ⊂ B(L
2(G)) und K ⊂ G kompakt. Zeigen Sie,

dass x ∣L2(K) ein kompakter Operator ist.

Aufgabe 3 [4 Punkte].

Sei G eine lokal kompakte Gruppe. Benutzen Sie die Aussage von Aufgabe 2 um zu zeigen, dass
C∗red(G) genau dann eine Eins besitzt, wenn G diskret ist.

Aufgabe 4 [4 Punkte].

Sei G eine lokal kompakte Gruppe. Zeigen Sie, dass C∗red(G) genau dann kommutativ ist, wenn G
abelsch ist.


